correction ex 1

partie A
1-x2

f est la fonction définie s\ {-2} par f(x) = x_+ >

La lim fx)=+o, lm f0)=—o, lm f()=+eo, lim. f(x)=—co
X —» +oo X - 2 X > 2

X —» —o

b. La droite d'équation x = 2

—2X(X+2)=(1-Xx3) _=2x2—-4x-1+x2_—-x2—-4x—-1_ _Xx2+4x+1
(x +2)2 (x +2)2 (x +2)2 (x +2)?
X1=—2—’\/§

le numérateur a pour discrimingnt 16— 4 = 12 et pour racings
Y p %Xz —_9 +\/§

2.f'(x) =

X |- -2-43 -2 -2 +4/3 o0
f'(x) - 0 + + 0 -
+00 og
—00 —00
1-x2 1-x2+x2-4 3
3. f(x) (x+2)—x+2+x 2= 2 ="+

donc lim f(x)—(-x+2)=0et lim f(x)-(-x+2)=0
X - Fo0 X — —00
4.a. Soith 0. f- 2 + h) =1= (‘h2 thye 1-(4 —h4h +h?)_ - h? +h4h- 3

~h2-4h-3_h2+4h +3
~h h

doncf(—2+h)+f62—h)=%1=8.

f2-h)=

f(—2+h)+f&2—h):4
2
donc la courbe représentative de f admeRA) comme centre de symétrie .

b. Pourtoutl#¥ 0 ,-2+het-2-h0Dset




partie B

Soity la fonction definie pa(x) = f(sin x) zii; )S(irf);

1. Pourtoutx réels1<sinx<1,doncl<sinx+2<3,dongH3.
2. Y(x + 2m = f(sin(x + 21) = f(sin x) =P(x)
1- sinzg+ h)

_1- c0s2h
cosh+2

3. SoithO 3, w&+h) =
sin(g+ h) + 2

T_ .y -1—-cos?th) _1-cos?h_
Lp(2 ") costh)+2 cosh+2 lIJ(2 +h)

donc la droite d'équation x—g“-est axe de symétrie de la courbe .

4. a.

X

+ NI

1
sin x /
-1

b. La fonction sinus est continue , strictenernissante su[—’—;,lﬂ )

et—2+/30 [-1;1].

donc l'équation sin x=2 +\/§ admet une solution uniquesur[—g,g} .
C.
X |_m a T X -1 -2+4/3
2 2
1
sin x /})v%/' f(X) / \
X -1 0 0
X _n It
2 . 2
W(x)
. / \ .




correction ex 2
. PO
1) Soit6 = POA ;

N
a) OAP est un triangle isocele de sommet O.igselotrice de I'angl®OA coupe [AP] en
AQ'

son milieu O'. Dans le triangle rectangle@®Qon a SIMOO' = 0

donc AQ'= si% et AP =2A0'=2 si%
b) aire commune = 2[aire(secteur OPA) + airegaed®AJ)- aire(triangle OPA)]
L'aire d'un secteur angulaire d'argjkt de rayon R eﬁzﬁ .

aire(secteur OPA) =Oge:g

mn—-0
aire(secteur PAJ) = AM =4 sinLg X =(@-0) sinzg
aire(triangle OPA) hauteur |sszue de AOP _ OA X S|29 x OP %sme
. a _ N I A _ o
donc aire commune =2¢ (11— 6) sin > Esme) =0+ 2(t- 0) sin > sin©

c) On veut que l'aire commune soit éga%:o%ou I'équation que doit vérifiér

. ,0 - T
— 22 =2
0 + 2(t— 0) sin > sin® >

d) On pose x 71— 0 avecO 0 [0;1] , donc x[ [0;11

I'équation deviemrt— x + 2x sinlg —g) — sin(t— x) =g

T_X) = oosX =C0SX+1 inZk - %y = +
smE2 2) 0052 > donc 2x sm% 2) X COS X + X
sin {t— x) = sin x

donc I'équation s'écrit— X + X COS X + X Sin X = —2 d'ou sin x- X cos x —;

AP=25iFg—25|rE2 2) 2003)—(

2) Soit f la fonction définie sur [@] par f(x) = sin x— X cos x—g

a) f'(x) = x sin x, donc f' > 0 sur {@;, et f est continue et strictement croissantdGun

f(0) :—g et f() :g, donc I'équation f(x) = 0 admet une solution weiq dans [Or]
b)a = 1,905
c) AP=1,16



